


۲8۷ 


اب 10 


(Circles) دارے‎ 





1ا رفا (Introduction)‏ 

آپ اٹی روز رہ تی یس بہت ی ای اشیاءد کت ہیں ج کی شک لکول مون سے تی ےکی کا ڑ یکا یہہ چوڑیاں کیک 
ڈال 25 بے 50 لے 1 اد پی ادر 5 سے E‏ ےک وغیبرہ (شکل 10.1 وھ )یی کاپ 
مشاہ ہکیا ہوک گنی یکی یائ کی سوک یکی زی کے وال کے پا رول طرف تی زی ےکوی ے اورا سکی پل( وک )گول 
راستہ ر رک تک ری یلت کی سوث یکی نوک (نٹپ ) کے و ر لے ری سک امیا زاست الیک وار پلا ے۔ ال باب س م 
وار اورا ےتا ا رکا اورا کی پیر صوص یات کے ہار ےک طا بک بی کے _ 





2019-20 


و 
وار ے 


2اا ےاوران ےق ارکان :نظ رخا لی 
(Circles and its Related Terms: A Review)‏ 
یک کا ی اورال میں ای ٹسل کےا کی ےکوا نز 
ایک نظ بر ریا می سے ےلوہ فا ص لت ککھو لگ ء گیل ۓے 
کو ایک نقلہ پر ر کے ہے دوسا سرا ایک پار لوراک و کے :عفسل کے 
زرو ہکاقز بر بی بت رشک کی تاکر ے؟ جیا آپ جات ہیں ایک 
دائرہ ہے( شمل10.2 وگے ) آپ نے دائر کے حاص٥‏ لکیا؟ آپ نے 
ایک نت رکو جامد رکھا .10 میس ۸ ) اورماق تام قے ر سے ایک 
ن فاصلہ ےا سس سے ہیں ع ر رچ رذ لا لف tı‏ 

سنوی میں ان تنام قطوں ی وع جو اک اکت کے ی 
( کجساں )فاصل پرہوں دار مہلاتاسے۔ 

جا مد نظ رکز اور یسال ہین فا صل دائر وکا نف قب کہا تا ے کل 
73 مل دائۂ ےکا مرکم ادر م0 کی ایی ا یکا ضف نطرے_ 
ر مارک :ٹوٹ کت ےک دائڑے کے مرکز اوردائڑے کی نت کو لا کے دالا 
شع یھی دا ےکا نصف قط رک ہلا نا ے تصرف قطرد وین ہوم میس استعال ہو 
ہے ایک قطع رخا کے اوردو ےا سکیا مہا کے ہوم میں ۔ 

1 کلاس می لآ پ من رجہ ذب ل ورات سے مل بی واف ہو کے 
ں مرف ا لد ہرار سے ہیں- 


197 





0 کون 


14 


دائر ہکا یرون ایک دائر ستو یکو ن تصوں میں کمک رتا ے۔(1) دائر ہ کے انر رکا حصن دائر وکا اندرو (ذذ) دا ہ 
کے پاہرکا حصن دامر وکا یرون (ذزؤ) دائر وشود.(شکل 10.4 وکت )وار اورا سکااندرون دائرکی خی ہلا کے 
اک رآپ دائر ہب دوتظ م اور لیس ق تع خی < دان ےکا وت رکہلاجا ے ( شل 10.5 دیکیے )ودوت جودائرہ کے م رکز 
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ےگ رتنا سے دان وکا قط ہلا نا سے نصف قط ری یکی رج دائر ہکا قط کی دو 
ہوم میں اسسقعمال ہہوتا ے ای ع خیط کے طور پراوردوصرا ہا کےطور ر 
کی کول ایم وت ھی ے جوقتطرسے بدا ہوسلنا۔آپ وک ہی ںک قر 
سپ سے اور وت ہے اور دامر ہ کے تتام قط رما وی ہا کے وت ہیں 
چو صف قط رکا وکنا ہوتا ے ۔شکل 10.5 بیس ۸08 دائر وکا قط ر ے۔ ایک 
واروس کے قط رمو نے ہیں؟ اک دائ و بنا سے اور کے ا 

نظ ری کل کر کے ہیں؟ 

دار کار یں کے ورمیا نکاکمرا قو ںکھل ر ے ٢ے‏ (شکل 
6 ں ) ق2 اور ھاے دڑشیان دار ہ کا و ںکواونھے × آپ رک 
ہیس بیہاں دوک ے ہیں ایک دا او ایک چون (شکل 10.7 وککے )بے اککڑا 
وس اکب ر0 چوا حص رو س اصفر ن۴0 ہلا ہے۔ تو اعام PQ‏ 
سے ظا کے ہیں اورت و اکر کے ک وم 0 سے ظا ہر تے میس 
جا ۷ ادر کے درمیا نکوکی نقط ے۔ جب مک کے بیان کیا ہا ے 
و ںو 21 تو ں اص ھم کو ی ظا ہرکر بگا۔ جب 9 اور دار کے 
م ے کے قط ہو ںو وولو ںوس مماوبی مو کے اور رابک قو کا ناف 
دائر ہلا ےک _ 


سے ہے 


کل 10.5 





۵ و اصر ۴م 
وہ ِییہط۶٢‏ 


کل 10.7 


راک 


لور وائرہ کی ا یمکودائر وکا می رک ہیں ی وتراوراس کے تو س کے درمیاان خطہکودائر کا قطعہ کے ہیں _آ پ 
ر ھت ہیں پک قطدجھی دو کے ہیں ن می ںای ک قط اصقراوردورا قط اک رکہلاتا کال 10.8 وککے )اک تو اوروو 
نض ف قط رج مرک کوقو س کےسرے کےأقطوں سے ملاتے ہوں نے درمیاٹی خی اوک رکتے ہیں ۔ فعا تک مرح آب وک ہیں 
روس اص نراف کٹ تحلق ے اورقو س اکیں اکب یکر علق سے (شکل 10.9 یس خطہ ۵٥اصغ‏ رخ ے اور 
دائزیی خط کا با حصہاکبریگٹرسے۔ جب دوتو سس برابر ہوں مجن ہر ایک اصق وار و موش دونوں قطعات اور دوہی عار اک 


سے ہوجاتے ٹیس اود ہر ایک ایک تصف دائ ری خط اتا ے۔ 
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.1 


ریس۲ : ۱ 
کل 10.9 کل 10.8 


10.10 

نال جہوں ویر کے _ 
() دار کا رکز وار و کے ...ے...... ھی متا سے لا مرو ن/ یرون ) 
4 ایک نف واک کے رکز ےم سکافاصل اس کے صف قطرے با مودا ر و کے......... میں 94ا( اندرون/ مرون ) 
)3ذ دار ہکا سب ے بر اور دا ہکا ہچ ہے 
(3) ایک وی .سے وتا سے جب اس کے سے قط رکےسرے کے قت ہو تے ہیں ۔ 
(۷) دار مک قطعروا رہ کے ........... ,ودای کے و کی کے درمیا نک خط موتا ے۔ 
(:۸) مستتو ی مو چوددائر ا ستو یکو مس وک اصع ھرکرتاتے۔ 

کچ اورفای گے اپنے جوا بک وی تا ئے۔ 
(i)‏ ای ات خیا جودائر و کے م رک کودائر رمو جو دی قط سے ماج ہودائر وکا نف قط رکا تا کے ۔ 
)نذا ایک وار کےصرف کر ووسہا وی ور ہے U‏ ۔ 
e‏ مکی اجا ےپ ایی تو ی اکہرے۔ 
(1) دائر مک وہ وتر جوا ی کے لصف قط رکا وکنا مووا تر وکا قط ر موتا ے_۔ 
(۷) کب وتر اورا کے شب ری ٹوس کے درمیان خط موتا ے۔ 
(۷1) دائر ٥ایک‏ مستتو یکل ے_ 
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3ی ظط بروت ےراچ بنا (Angle Subtended by a Chord at a Point) sl‏ 
ایک تطع خا 0م اورا نظ + P0‏ ن وء ي P۸‏ اور QR‏ ولا گے(شمل 10.10 کے )ب PRQ‏ طرخز 
0 اظ ۸ ب بنا ز اد کہلاتا ےک 10.1 PSQJSIPRQ<POQ LiJ:‏ 1 ہلا ے ہمیں؟ PQ/ ZPQR‏ 
ے0 با زاوے ےہ PRQ‏ سے اور P8Qے‏ سے پالت ریب ٥Q‏ ےتوس اک راورقومس اص لے ۸ اور ور 


بے ذاوے بل 


S 


کل 10.11 کل 10.10 


ہم 


آ کے ور کےسماتز اورااں کے ذ ر مھ رکا بر نے زاولوں کے درک 
حا کے ہیں ۔آپ دک کے میں کے دا ے کے لاف وت اوران کے ذ راع رکز 
ہے زاوہہ س بڑے وت سے ه رکز پر بنا زاو بھی ڑا وکا کا ہوگا اگ رآ پ ووم اوی 
سذ ؟کیاان کے ذ راع رکز یر بن اوہ مسا وی ہو کے بانیں ؟ 

ووی ای سے زیادہ ساوک وتر کے اوران ے هر بے ۓ زویو ںکی 
اش جي( 10.12 کے ) آپ یھی گےکہان کے ذر یرک ہے زاوی 
بہار ہیں۔آ ہے ال سیق یک نموت دنن ہیں۔ 





سیل 10.1: دائر و کے مہا وک وت داه کے مک مہا وک زادبہ بناتے ہیں ۔ 
مون : آ پکو ڑ0 وا نے دار ے کے ووم اوی و CD JslAB‏ د سے ہوے ہیں۔(شکل 10.13 کے ) آ پثابت 
AOB=ZCOD Suz‏ 
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شلث (1) ابرہہ۸ یش 
° = 00۸ ارک کی دار کے نصف فظر) 


10 
D‏ = 0 ایک بی دارو کے صف ظر) 1 
ls AB = CD‏ 
ACOD_ J‏ => ۸۸08 (ss8اسول)‏ 
ال سے اہ C05‏ = ۸08 ( ای شلت یری کے ) گل 10.13 


رارک :تان کے لے مت ل اوں تیر یحصوں کے ا cP‏ ا تما لکمرتے ںیو ںک ت مک ت سےا کا 
استھا لے ہیں 

ابآ پان وتروں کے پار ےس کیا کے ہیں جوم ملز بر مسادیی زاو ہے ہنا ے ہیں ؟ کیا ہہ ساوک ہیں ایس ؟ ای لئے 
اک مث درج لشن 2اچ ۹ے ہں۔ 

ایک ڑرینک پھر یی اوراس اہی وار وٹ رب س کے ا کووا رہ کے اتر 
سات کاٹ عت تاک ایک ڈمک عاصل ہو کے: اس کے رک 0 پر زاوے 
872 !٢٭ا‏ ہے چماں80۸0 دا ھە پبردونقطہ ہیں ع رکز پر ایک اور زاوہے 00ء 





18 ک ‏ ہے مماوی ہنائے: ان زاواوں کے مرول کے سا تج سار ایک 7 

ڈ رک کاٹ یئ (شگل10.14 کیہ ) آ پکودائے کے دو لع اپ ہاور ABI‏ 
۸ل ہو گے ۔ اگ رآ پ ای لودو ےس آ پکیا مشاہ :کے ۱ : 

ہیں؟ ایک دور ےکوڈ سک لے ہیں یشیب متنا ی ہیں اس لے ٥۵‏ =۸8 کل 1014 


عالائکآپ نے ا لوی خاس زاو اوں کے ے دیکھا ا ںکودوسرے مہا وی زاو ون کے ے دہرائے : ہرحالت یل 
وتر ساوک ہو گے ۔اس کے ہیں من رچ ذ ہل مل حاصل ہوا ے۔ 
ستل 10.2 : اکرو رکز رمسا وی زاویے نات ہیں وت کی ساوک ہو کے بدررجہ پاما متملہ ستل 10.1 کا مستکوں ےآ وٹ 
ل 10.13 ش/آپ 2°02 = £408 AAOB > ACOD U Ê‏ (گیوں؟) 

کیا ا بآ پ د کے گے ں کہ =٥‏ ۸8 ؟ 
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10.20 
1. با دس ےک وو وا ترو تیا ی مو نے ٹین اگکران کے نص ف قط ماو موں غاب تک کہ متمائل دائر وں کے ساوک وت رکز 
ہر ساوک زاو کے بٹا ںی گے۔ 
2. خاب تک ےک اکر متنا ی دائروں کے وت م رک ساوک او یہ ہناتے ہی سذ وت ساوک ہے ہیں۔ 
۹ مز ےو رما ایا (Perpendicular from the Centre to a Chord)‏ 
کدی : ایک ٹر یپنگ جر ایک دائرہ بتاے مان ی ٥‏ ا یکا رک ے۔ 
ایک ور ۸8 بتاک مان جس ۸3 کونقطہ ۱۸ € رکب 
0M 20M A= LOMB =0 °‏ عمود ےک نتطہ 1ء نت 
شر نع سے۔ ( 10:15 گے ) ہاں ‏ ے۔ ای لے MA= MB‏ 
اور 0B‏ کو ماکر اور تقار کل ۸ ۷ B۱0‏ 0۷ کو مال MZ B‏ ۸ 
غاب تک راک راک نمو تآ پ خودد کے برشا ل ھت در چ ف ل شی ایک خا کل ے۔ | 
مسل 10.3 : دائرہ کے مک سے ای کے وتر کدی اک امورو کی صب فکرتا ج کل 10.15 
اس مرکا معو ںکیاے؟ ا سکولکن کے ے بحل ہرصاف وجا ے اورمستلہ 10.3 کیا د گیا ے او رکیا خاہ تکیا 
گیا دا سے کے م رکز سے اس کے وتر رمو کی گی ہدیا موا ے اور یکو ووت ہک ی ص فکرتا ہے ریخا ہ کی ایا سے۔ اس 
رح سے ای کےمتتکوں یں مض روضہ سے اکر دام کے ع رک ےکر نے والا خط وت کی تع فکرتا ے اور جو اب کرت سے وہ 
ےک خو وت مود ےا کے ممتکوں ہے۔ 
ستل 10.4 :دائ رہ کے م رکز ےگ رنے والا خی اگ وت رک تی کر ےووہ اس پگمودہوگا۔ 
کیا ہش ہے؟ ایی ہی پچجواورشالیس یی اوردنکتی ےآ پ دیگھیں کے تتام عالتوں می بی موک اکر زی ےو مندرج ڈنل 
یس مم ا کا موت وجو جات کے سا تد دی ہیں۔ 
ان یئ 3 ۸ مرک ایک 0 وانے دار وکا ایک وت ے کو3 ۸ کے وی قط ۷1 سے ملا گیا ۔آ پ کوشا ت لر نام ےک 
OM 1 AB‏ ۸ا ور00 lyf‏ گے( شل 10.16 OAM ( gs‏ اور OBM‏ مل 
وو = 0۸( یوں؟) 
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(Js DAM = BM 
(J7^ (01-46 
($) AOAMzAOBM Zr 


A B 
e گیوں؟)‎ ) ZL OMA=ZOMB=90° ye ez ا‎ 


۱ : کل 10.16 
5 مین عطوں ےکر +راراءُہ (Circle Through Three Point)‏ 


اب 6ںآ پ پڑت کے ہی ںکہایک خوط بنانے کے لئ د وق کاٹ ہیں ۔ یجن دوتقطوں سے ایک او رصر فیک بی خر رکز رک 
ہے۔ ایک فط ری سوال ہے پرا وتا ےک ایک دا کہ کے بنانے کے لم ےکم سککتنے نقط ضرروری ہیں؟ 

انط م یی ال فقظے سےگمز ر ے ہو ے لتوار بنا سے ہا کے ہیں؟ آپ وک کے یں( شل ن 7) 
نے وار ہآ پ پا میں ا نے وائرہ انی نل ےکر کے یی اب ونت اور ہ تی بیہاں مک یآ پ دنھعیں کان دہ 
مقطوں ے ام وددائر مگز ر کے بین( کی (زن) 1٥.17‏ کے )۔ جب ہن ق 3۸ اور لے ہیں ج کیا ہوا ے؟ 


کیا آ پ تین چم خاقطوں ےک رتا ہوا یک دائر وبا کے ہیں ؟ 
ا کے 
KAS‏ 
۰ )0 
فک 10.17 
یں ۔گرتوں لق ایک بی خا یر ہوں تب تیر نون ار 
والنےدائرہ کے ادد ابا رہوگ( کل 10.18 کے ) 
اس لئ اب تین نے ے ,ع اور ع ا ہے لے ہیں جو ایک بی خا رہ 
ہوں با دوس ےغظوں میں یکم خا تہ ہوں۔( کل ۱٥19‏ کے ) کل 10.18 
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(i) (ii) 
10.19 کل‎ 


ا ب وت0 اور 3 کےمودی نا ف P۵‏ روا OB JI‏ ت0۸ وی کی ع جا کے موی نا صف بر 
موجوو ہرنقط را م خی کے سے ےک لقطوں سے برا بر فا لہ موتا ےا سکاشموت باب 7ں و گیا سے ۔ 

ای ضر ےوہ 0۰0 کک ووی ناصف 8 ۸ روا ےا لئے 

OB= OC 

ا OC‏ = 0۸-08 جس کا مطلب س ےکر نقے ۸ 8 اور قط 0 سے ساوک فاصلہ پر ہیں اس لے جب 
آ پ٥‏ کو رکز ما نکراوں 0۸ ضف قط رن ےکرایک وات وتا ہیں کے 3ا ادر ع سےا رکا اس ےثایت وتا ے ایک 
دائر وٹین خی رہم خینقطوں ٥,۸‏ اور م ےکز رتا ہے۔آپ جات ہی ںک و خط وراو وی نا صق صرف ایی دی قط پر کر ے 
ہیں اس لے 0۸ صف قطروال ا آ پ صرف ایک تی دائز ہ بنا کے ہیں ووس ےافظوں میں تی ننقطوں ۸ 8 اور تصرف 
اک ہی دا گر رکا ےآ پ مرج ل ل ست ل6 موت دیا- 
مل 10.5 : ین تی رکم خینقطوں سےآیک اورصرف ایی دار وگ رسکتا سے ۔ 
ر یاک : coh‏ 8 ا خشلث لے 10:5 کی رو ے شلث کے راس 8:۸ اور0 سے صرف ایک دارم 
گزرسکتا ے اس دائر وکوہم شلث ۸8۷ کی دائ کت ہیں اوراس کے مرک کوکیھی مرکز اورا قط ا فظر 
کے ہیں_ 


6 


مشال1: دائر وکا یک تو س دیا ہواے دائر مل کے _ 
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گل : مان تی دائر مکو ۶0دیا ہوا ےی دائ رو٥‏ لکنا ےم کا 
مطل ب ہیں ا کا رکز اور تصرف قط معلو مکرنا ہے و بس ای لط ۸ 
ییے ۴ اور ۸ کو ما ےم رکز اور ضف قطرمعلو م کے کے لے ای 
ناوت ( لیل )کواستمال کے مج نکوآپ نے لہ 10.5 میس اہ تکیا 
ہے۔اس ط ری سے حاصل مرک او تصف قت ایی رم اتر وھکر کے ہیں 
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کل 10.0 


10.30 
1. دانروں کے ےہ بنا سے راک ر کن ےش رک لے ہں؟ ز با رہ ےز باد کت ےش رک لے ہں _ 
2 فرش نییآ پ لای دار ہدیا موا ےء اک مر رھ کے ےآ پکیا یناو فک بس گے۔ 
3 اگ ردودائر و ووقطوں پش کر ے میں نے ارت یی کزان کے م کزان کے شت رک وتر کےکمودی نا صف روا ہو کے _ 


16 ساوک وتر اور مکلڑ ےا کے فا صلے 
(Equal Chords and Their Distance from the Centre)‏ 
ان ے8 ۸ ایک خط ے اور 7 ایک نق ہبی ون ہیک خی ب لای روو تت ہو ے ہیں اکآ ب اا ن افو کو م سے ملا میں نو آ پکو 
لا جدود بہت سے فطعات o4 PL,, PL,, ۲M, PL, , PL‏ 
ا کل ہو کے ۔اس میس سےکونسافا صل ے۸8ے درمیان سے؟ آپ 
تمو ڑ ی دمرس جۓ اور جواب مال نے ان خمام قطعات خرا می سے P۷1‏ 
ج 7ے ۸۳ مود ےسب ےکم فاصلہ سے ر بای میں ہم ا کم تین 
فصلاو ٣‏ ے۸8 کا فاصل ہ کے ہیںءاس ےآ پک کے ہی ںک 

ایک نقطہ سے کی خیا برگمودکی مہا ی اس تخل سے اس خ اکا فا صا 
لے 


وٹ یی ےک اگ رق خط بر دا ہونذاس فط سے خر اکا فا صلیصفرے_ 


ALL M ہا‎ L LB 


شحل 10.21 
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ایک دا کے بببت سے وت ہو کے مہ ںی ف اہ ںا ت ل لو رنا اک رآپ مشاہد ہر کے ہیں کور جنا 
ما وک رکز سے ا کا فا صلا تنا یگ ہوا اور وتر جا سچھ ون ہوگا رکز سے ا کا فا صل ا تنا تی ز یا دہ وکا _ قط رکا فاص لکتنا ہوگا جو 
کم رکز ےگ رتا ہوادائر ہکا سب سے بڈ اوت ے؟ کیونگ مرک ای ہوا ع سے ای لے فاص لصف موک کیا آ پکو ا اکنا ے 
کوت و ںکی لسہائی اور رکز سےان کے د رمیا فاصلوں میں بولق سے۔ اک ابا ےا آ ےد یت ہیں۔ 





کل 10.22 

ری | کٹ لینک بی کی کی صف تط رکا ایک دائ ینا سے اس بدو ساوک و۸8 اود دات بنا سے اورک 0 سے ان ر 
ور( اور۴,+ن کی ڑا کے شک سکو اس طر ا کہ 10ء8 کے او پر اور ۸-0 کے او یئ ے ل220 10د کے 
آپ مشار ہر ے سک ۵ کرس Tl MN J‏ ےا ے 3N‏ ۷ا ب اس شف لک رکز م کے مت ال 
وار اورا کے اوک و۸87 اورون رد پرا ےا دد ۱0و0۸ ڈا لئ کل (¡) 10.22د کے ایدارک 
ڈ مک کا کے اورا ںکودوسرے پرا ی طرں کھت ےکہ اھ 5ں کم ہو بآ ی بوک کک N<MJsl4O <O‏ 4 
میق وک ۔ ا لطر ےآ پ نے مدر ج فل یک قر انل 
سل 10.6 : اتر ی تھا دائروں )کے اوی وتر مرک (با مک وں )سے برابرفاصلہ ہے ٹا 

اب عم ہیی د کے ہی ںکآ یا ای ست لکا معو ںبھی درست سے پا یں اس کے لئ مرک 0 کا ایک دائرہ ہنا ےد م رکز 
0ے اوی ما سوں وا لے دو فطعات کط ۱01د 0ا٢‏ ے E‏ کل (ن) 10.23) اور بر دارو کے 


» 


دوو اور ۸ بنا سے ج باتیب 01 اد001 کمودہوٹی ے کل 10.23) کےا 
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R 
P 
ہہ‎ N 
Q 5 


۷۷ 


)11( )1( 
کل 10.23 

اور کی لسیائیو ںکی اش سی کیا نلف ہی ہیں وولوں برابر ہیںء ا مشخ لک و بج اور سا وی ڈطعات خی 
اوروتر ینا کرد پرا کے ج ہہ وت ان ھور موں ۔اس سے لہ 10.6 کشر ان ہو ہے کمن درج فلل می جیا نکی ایا ے۔ 
ستل 10.7 : وتر جوم رکز سے برای فا صا پوت ہیں ۔ا نکی لبا تہاں برای موی ہیں ء 
من درج بالات کی مز یروضاحت کے لئ ہم ایک شال لے ہیں 
شال 2! اکر ود کر ے ہو وت الع کے نوہ ق ع اگ رنے وا لے 
قط کے سا تج ساوک زاو ہے بنا کے ہیں نے خابت کے کرو مساودکی ہینں_ 
:8 اوران مرن وانے دائر ہ کے ا بے وت میں قط ع ر کرت 
ہیں اور Î Ec PQ‏ رتا ہواوائر وکا ZAEQ = £DEQ J_J‏ 


10.24 کے آ پوخ ب تک رنا CDS‏ = 7۸8ئ۸ ارہ 





بہ با رتب ود1 ۱0و0 منا جے - اب 


LOE =180° -90° - LEO - "0و‎ - LEO 
) ثلث ز اواو ںکی کی تصوصیں‎ ( 
- 90° - LAEQ =90° - DEQ 
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MEO = £ MEO‏ < - 90° - 


ل OLE‏ اور OME‏ میں 
70ھ (uf)  ZLEO=‏ 


) _(اوبغاب تکیاگیاے‎ LOE = 7 
(شرک)‎ EO = EO 
ر(گیں؟)‎ AOLE = AOME ں لے‎ 
(CPCD  OL=OMz se Je“ ای‎ 
گیوں؟)‎ ( AB=CD + J 


10.4 
5c 1‏ اور ہہ 3لصف ظطردانے دودائرہ ووقطوں ع کررے ہیں اوران کے م رک وں کے درمیان فاصلہ دہ ے۔ 
مشت رک وت رک بای معلوم کے 
2 ا روائردے وومماوی وتر دائر: کے ع کی نے خابت می ےک ایک وت کے قطعات دوسرے وت کے ابی فطعات 


کات 
3 اکر وار و کے دومسماوی وتر دار و کے اثر کر سو ھا رف کا ان نے زی فا رک کو ملا نے دالا خویا وٹ کے 
سات ساوک زاوہہ مناتا ے_ 


4 اک ایک خیان رکز وانے دو ہم مرگ دائروں (دائر ےج نککا ایک بی 
مرک ہو BA‏ اور کر ےلو ثابت کے کہ C5‏ > ص۸ 


D ©‏ 
شل2۹ 10د کے 
ور تین لکیوں رش سلمہء من یب ایک پارک می بے ہو ے بے ضف تر ےپ 


وال ایک دائر و رکھیڑڑے ہوک رای یکیل کیل ری ہیں- ٹم ایک نکل 
کین کی طرف کمن ی بک طرف اور مند یب ربش کی طرف ف1 


A 
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۹۶ سٹسےتے ٠ص‏ ...ہت ٥. .٠‏ و 
اورسلمہ سسلمہاورمند یپ کے و رمان فا صل ددون 6 مونو رما اورمند ریب کے درمیا نکہنا فا صل ہوک ؟ 

6 ای ککالوٹی بیس 20 نص ف قطروالا دائر دیشک لکا ایک پا ہک ےن لے اکور شی راو رڈ لوا کی پا ٹھ رک بے بدابر 
نا صلوں پر ٹپیے ہیں ان کے پاش ایک دوسرے سے با کر نے کے لے ای ککھلونا فون ے۔فون کے تا دی لای 
معلوم بی _ 


7دا ”کو ل کے ر لچہ بنا (Angle Subtended by an Arc of a Circle) ysl‏ 
آپ دک کے ہی ںک قط کے علادہ وات کے کی وت کےسرے کے لقتل دائ وکودوقوسوں میں )کے ہیں ای ےتوس اکر 
او رای ک قوس اح اگ رآپ ووسہاوک وتر یی تو قوسوں کےا کے بارے می ںآ کا کی خیال ہے؟ کہا اے وت سے بنا 
تو س وومر لے وق سے ا قوی سے امیا ے؟ یں میایک دوسرے کے اوی ی ہیں بل متنا ل بھی ہیں سن ایک تو لو 
دوس ر ے کےاو پررکھاجا ے ایک دوس ر ےل اور ی رب ڈوک ی ہیں۔ D‏ 
ا تق یق تک تر انآ پ دائر :9ت0 سے بن تو ںکوکیا فکر اور 
ا ںکوسہا وک وت .۸ سے تو ی کے او پر کوک کر کے ہیں ۔آپ د کت 
سک قوس ۴ح تو 8B‏ و وری طرح ڈصد لتاے گل 10.26 
و ہے )اس سے پد چا ےک مماوی وتز متا ل قوسل ہناتے ہیں اور اس 8 
مس وس سال وت بناۓ ہإإں- ا رآ پ مرج شکل 1026 
زی ل ریت ے ما نکر گے ہیں۔ 
اگردائر و کے ددوتر ساوک ہوں توان کشر ی تو س مت ل ہو کے اوس کے کی اکر ووتو س مت ی ہو ں تو ان کے 
یری و اوی مو کے _ 
اور ای طرحع سے کی قو ی کے رلم رک پہ بنا زاوی ال کے یری وتر سے 
مرک بے بنا زاوی ہوتا ے ای طرںح ارقو س اصفرع رکز برزاویہ ماتا سے نے قوس اکر 
J Gelle angle)‏ زاو تاتا ے۔اں لئے کل 10.27 میں ٹوس اسر PQ‏ 
سے 0 بے بنا زادیے 00ے او رقو ی اکر 0< سے 0ے بنا زاوی مکوں زاو ۶ 
نو00 کور پا تحصوصیت اورمتلہ 10.1 کی روے مث رچ رز بل می درست ے۔ کل 10.27 
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وائرہ کے متنا لو س( یا مسا وک قو س )رکز پر مساوکی زاوی متاے ہیں۔ 
اط ر) ایک وت کے ذ ر ل مک ب بنا ز اد ییا ی کاب کیو ی ( اص ر( ے رکز زاو کے مادک موتا سے۔ 
من رر ج ؤل م لیٹس کے ذ ر لک ہے زاو ہاو ردائ و برا یک نقظہ کے درمیا ن ایک لبان ے۔ 
ستل 10.8 : کی قو کے ذ رل رکز متا ادا تو س کے ف یچ دار کے باق حص بے زاو یکا دنا موتا ے۔ 
بوت : وار و کا ایک وس PQ‏ دیا ہوا ے07 .01 سے اوردائر ہ کے با قی حص کی نقظہ ۸ P۸0‏ ے بناتاے۔ 
ہیں غاب تک نا ےک POY = PAQ‏ 


۸ 


AY ہے‎ 


(1) (11) (111) 


10.28 
ین ملف مالتڑں رکو رکر ے ہیں جیا کک (1:) 10:28 میس PQ‏ تو ی اصغر (: 6 20 ایک صف دائر (:) ٥۵‏ تقو 
آ0۸ کول اکراورا سںکونقطہ ا کک بڑ صا رشروعا کر تے ہیں ۔ 
تم التقوں میں 
0ء = £OAQ‏ -()() ظ۲ ے 

کیونگ شل کا نار گی زاد ہیاس کے دا شی متنا ل زاولوں کے حاصل مع کے مراب موتا سے ۔ 
اور ()۸)04 یں 

0 = 0۸( ایک کی دار کے لصف ظر) 

اں ے0۸ے = 2040 (ملل7) 
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اں te‏ 0۸۱0ے2 = و ں!ے )( 
ای BOP -2⁄04P‏ )2 
(1)اارریے ()0۸ے + BOP + LBOQ - 2(ZOMP‏ 
اک $ POQ =22PA4Q‏ )3 
عالت (11) چہاں م تو اکر (3) ک وکو زاو اوں سے پل و کے _ 240 = POQ‏ 
د اک : مان سے مت رر ؤب لکل میں تم جاور ہ کو لاک وت ہناد تب () 4٥ے‏ تطعہ ۳۸۷۲ ٹل بنازاوے ے۔ 
مستلہ:108 یس تل وا کے کے باق حص ہی ںبھی ہوک ہے۔ انس ل اگ رآپ اس حص پرکوئی نقطہ پ یی ( و کے کل : 
9 )وا میس ملا ے۔ 
و(ر۔7ے×< = PAO = 2LPCQ‏ 
اس لیے 2۲۸49 = ٤ے‏ اس سے مندرجرذ مل مت کا 


موت ماما ے_ 





ستل 10.9: دا و کے ایک بیع میس ہے زاو ساوک ہیں کل 10.29 


ال ستل 8 کی حالت ((7) کا لیر سے مطال دک لے یا بای 00 0۸ کے لصف دائرہ میں 89ئ0 
Po + 180° = 90°‏ > = 9ے ۔اگ رآ پ نصف وائ ہ سکول دوسرا نقطہ c‏ ںو آ پکو ی سل 
ہرا_ 90°= CPO‏ 

اط رح ےآ پکودائر وکی ایک او رتحصوعیی تکاعلم ہوا ے_ 

لصف دامر و میں بناز او یق موتا ے۔_ 

مل 10,9: کا مو بھی درست سےا لوا ںطرں با نکیا ہا لا ے۔ 

ستل 10.10: اکر دوقطو ںکو ملا نے وا ن نع خیط دوصرے دوقطوں جوا مح خیط کے مال خیط کےایک بی طرف وا 
موں) ساوک زاو بے بنا ےلو چاروں لقت رار ہیروا ہوں گے( ن ہیام دائرہہیں) 
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اس پک چا پ من در ذب ل یل دک کے ہیں۔ 
:10.30 ک8 ۸ یی خیط ے جوووقطوں ع اور د ساوک زاویہ بنا تا سے۔ شی 

ACB = LADB 
ہی بی دائرہ وا یں ۔ ای‎ ٥ ہے دگھائے کے ےک قط ۳۰+۸ اور‎ 
لیے نقظہ 3+۸ اور ع ےگڑرتا ہوا ایک دائرہ ہا یں مانع ےک ہہ‎ 
انط 5ے ےکی سگمز رتا جب ہے ۸ (یا بڑ ھے ہو ئۓ اھ کو ) کو ایک‎ 
ان یئ ع کر ب‎ 
اور ا ایک وار وروا ہوں و‎ 8C۸ اک رنقطہ‎ 


Gu) جا بے‎ >ADB 





من بیدیاہواے۔ 740 > 17ے 


10.0 
اں لے تھے = AEB‏ 


ہکن یں ے ج بک کک ع د نیقی ہو( کوں؟ ) 
ا یں سے کی سج ہوگا۔ 


8ر ریما (Cyclic Quadrilaterals)‏ 
ایک چا ۸8C5‏ دائر یکہلاتا ے اکر اس کے یاروں رای وار وتر 
ہیں ( :10.31 دی )اس ما رسکی سآ پ ایک ناخ توصت 
یں کے ملف الا دانے بببت سے دائزیی حا ری نا٤‏ اور رابک 
ک0 0 ۸نا دج ۔( لف صف فظروانے ہہت ے دانروں میں ہر 
ایک پ جا رقطے ن ےک رای اکیاجاسکتاے۔) مقائل(یامخالف ) زاو یو ںکی 

پاش کر کے اپنے مشاہرا تکومندرج ذل رول می کے 





100 
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پرول ےآ کیا مشاہدہکرتے ہیں : 
آپ د کہ *180> ہے + 4ےا 1809“ 2ے + 3ے پک کیم یکو اندازکرتے ہوے۔ 
اس ے من رچ ؤل لک نص ر لن موی ے۔_ 


مل 10.11 : دائزی ا ری کے متا ز ادیو ںکا حاصل تح 1807 ٥‏ ے۔ 

وت یقت اس مت لک معلوں جوز بل بیس جیا نک ایا ہے وی درست سے۔ 
مسل 10.12 : اگررسی ا ری کے متقائل ز ادلو ںکاعا 180 ےل چا ری دانئری ے۔ 

اس ست لی شآ پ من رج یلیطر یت ےا ی طرں رک کے ہیں جج سط رح ستل 10.10 کے ےکا تھا۔ 
شال 3 : کل 10.32 ۸8 دائر مک قطرے۔ دن دار وکا وت سے جو صف قط رک برابر ے٥۸‏ اور 10 کو جب بڑھایا 
پاتا ےڈ لق ٤‏ غگکرتے ہیں غاب ت کی کہ 60° = ٤ 24EB‏ 


گی :00+0 اون ا کو ما سے 


6 cC 
ر‎ 
۳ COD = 60° J 
(10.8) CBD = „COD اب‎ 


CBD - 30" ıJ“ J 


کل 10.32 
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ربا 90°= 4C8‏ (گوں؟) 

اں لے 90° = زین رے - 180°=- BCE‏ 

ہیں کیںتو‌ے_ 60° = 30°- "0و = جرووے ان 60° = ABE‏ 

مشال:4 10.33 یس00 ۸.3 ایک داریا ری ےک ک۸ اور 05ل ےر إل 
)1 


ار 55° = DBC‏ اور 45 = BAC‏ (اک ہی ع میں 


BCD‏ ا یے 


حل 


CAD=ZDBC=55 گ:‎ 

DAB = CAD + ZBAC yl 
10.33 کل‎ - 55° + 45° = 100° 
۱۸ے دای جا لی سیت یل زاوے‎ + ZBCD = 07 من‎ 

اس لے 80° = 100°- 180°= BCD‏ 1 


شال 5: دودائۂ ےایک دوس ر ےلووو طول ۸ اور تا یش کرت ہیں۔ 1( کے 


3ر۸ ادر ۸ دائرہ کے دوقط میں ( کل 16.31 کے )خا ہک کک ےک رم PDP LWA‏ 
ane SB‏ ہے۔ کل 10.34 
کل ZAR‏ 

BD = 90‏ ۸ ( لصف دا ہیں بٹاز او ) 

90° = ۸)0 ے ( صف دار ہل تاز او ) 

ZABD + ZABC = 90° +90° = 180° اں ي‎ 

اس لیے0 108اک خط ےن DCB‏ ے۔ 


2019-20 


داڑے 215 
الم : اب ت تی کک کیا چا رسای کے اندرو زایوں کے ناصف سے بنا چا ری کن ہو )دائ ‏ ہوگا_ 

کل :کل 10.35 میس دن ٥ھ‏ ایک حا ری ےجس اندروٹی زاولوں ۸ء C٤8‏ اور 0ا کے زاوا ناصف 
ات تیب AF‏ +٭7+87اور7 0اجار کسی نات ہیں۔ 
اب ZEBA‏ - ۱۸ے - 180° = ۸8ے = ZFEG‏ کیوں؟ 


-180- (24+ 2D) 


کر 


C 
ر‎ (؟uf‎ sl ے‎ FGH = ے‎ CGD = 180° ے-‎ GCD -D GDC اس لے‎ 


B 
10.5 


ee 


<FEH + ZFGH =180° (4 + +۔(جطے‎ 180“ - (ZC +D) 
- 0 - (A+ B+ 2C+ 2D) - 360° +۔‎ 0" 

180° = 180°- 360° = 
سس لیے مت لہ10.12 کی رو سے چا ۴۴1 واک ے۔ 


106 


1 فک 6 ئیيی ھرکزن دا لے داه ے ۸ء 8 اور ع لق 
اس طن ہی ںک, 30° = 00ے اور 60° = Z AOB‏ 
اکر طدام رس0 ۸ عاو وکو قط ےلو ٥ے‏ 
معلوم ي 


2 دار ہکا ایک وتر ا کے ضف قط کے برابر سے ای ون کے 
ذ ری دائرہ کے تو سس اص ر پر وا ایک نظ اورقو س اکبر برا 
یھ اط تو 
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و 10.37 100° = 0,R,Q,P, ZPOR‏ مرک وانے وائر و ملق ہیں- ۶R‏ معلوم ی _ 


D 
N 
۰ ھ٦‎ 
10.38 شل‎ 


D 
یك‎ 
Z2 مہ‎ 7 4 
2 و فل 09ں 8.۸ اور © دارو ر جار لے ہیں ۸€ اور ا‎ 
B بث"‎ 9 


5ظ E‏ ار کرت ہی 1305 = BEC‏ اور 
BAC 2 ECD = 20°‏ معلوم ي _ 





+ ZACB = 31° , ZABC = 69° £ 10.38 ل‎ 4 


cC _ معلوم ي‎ BDC = 31 


کل 10.39 
ABCD 6‏ درارٌی پار سے مس کے وت ایک نقط ےت جس _ اگر "70 = 0860 , 
jeg y^ BCD 3i ZBAC = 30°‏ یراگ AB= BC‏ تو gle ECD‏ _ 
اکر دائرکی ا ری کے وتر اس کے راسوں سے شرو مو کے مو کے دا ہے قط میں فذ خابت سی ےک ایک 
لیے کت 


6 


۹8 اقرف کے خیب رمنوازی اضلاع ماوی میں و خابت کے A‏ 
Eh‏ : 


6 


کل 10.40 


و وووار ے وو شکلوں ط اور ےس 8 ےو 
قطعات خط ۸85 اور P 8Q‏ کک گے جو وار مکو پالت ریب ۸ء 
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«P<D‏ اور ھ کے ہیں( کل 40 10 کے )خابت جی یک ACP = QCD‏ 
0 ثلث کے دواطلا ‏ غکوقط ر ےکر وات ے بنائۓ گے ۔غابت یی ےک ان دائرو کا قط قا یع تی رشع ر 


کے 


11. 6۴ او رک ود وانے دوقائم زاوی شلث ہیں ۔ثابت یہک CAD = CBD‏ 
12. ثاب ت کی ےک دائر امن ازی الا ضلا ایک مل ے۔ 


10.67رک 

1. ایت یی ےک داوق شع وار وں کے م مک کوہلا نے والا خی دو غا ل ےسا وی زاو ہے بناتا سے 

2 ارہ ١9۔1101‏ ہا وانے دوو ۸8 اور C٥‏ ایک دوسرے کے توا زی ہیں اور مک کی مخالف 
کتوں یس ہیں اک ارط کے د رمیا فا ص 7ون 6 ےو دائر ہکا نف قطمعلوم ي _ 

3 34 وار کے ووم توا زی وترو ںکی لہا کوں؟ ادر ہ8 ے اگ چوا وڑ مک ےن 4 ےفاصلہ ےل 
دوسرے وت رکا مک سے فا صلہمعلوم یی _ 

4 زابيے ۸80۷ کارا دار کے پاپ روان ہاور زاوی کے اطلا ر پازوساوک و۸32 اور C۴‏ ا رے و 
غاب تکیی کہ 248€ و7٥۸‏ اور 2ا کے ذر ےم رکز پر نے زاولوں کےفرقی کےا دھے کے براہر سے۔ 

5 ابت کی ےک دن کےسی اش عغکوقطرکےطور کیم نایا جانے والا نرہ ال کے وتروں ےط تھا تع سے 

CD 46‏ ایک مت ازیی الا ضلا ے۔ ۸ اور ح ےک را موادا C٥‏ (اگ رض رورگی بون بڑھا نے )کو م عر 
و ارتا سے ۔غابت کیچ کہ ۸7-۸0)؟ 

٦‏ دائرہ کے ڑب ادر 0ظ ایک دوسر ےکی ص کر ے ہیں۔ خابت کی کہ (1) ۸٥‏ اور 0ج قط ہیں 
JIABCD (ii)‏ ٹیل ے۔ 

8 6 ک زاوی ۸ ,3 اور اوزنا صف ا کے کی وائ وکو تیب 810 اور رع کے میں ۔خابت کے 
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1 1 1 
ہیں_‎ 90°C اور‎ 90* B «90° 7A «li BDEF 


9 دومتمائل دائر ہ ایک دو ےا وقطہ ۸ اود شا ری رر و ان ہو اک وگ ینف ح کا۸ اش این 
و کہ اور ھ رورا اور ر ہوں ۔نثابت JÊ‏ 80-80 

10. می مث ۸8 میں اگ ۲ کا ناصف اور کا عمودیی نا صف کر ےار وہ شلش ۸8ک کی 
ا 

(Summary) صے‎ UJ 10.9 

ا باب سآ پ ےمد رچ ذل لقاط ر رکیا۔ 

1 وائ وستتوی میں ان تا مقطو کا وع ہے جو ی مین قطے سے جلساں فا صلہ پ ہے ہیں۔ 

2 دائرہ کے اوی وت (یاختمائ ارہ کے )رکز تر ساوک زاویرجناتے ہیں- 

3 اگمروائرہ کے( یا متمائل دائرہ ے )دوو رکز پر( یری ماکز ی ) ماو زادیے بناتے ہی تو و بھی مسا وی 
ہوگے_ 

4 دار ےم لڑے) سس کے وت ر ڈالا اکا موووتر کی فک رتاے 

5 دائرے کے مک سے وت کے وی نادملا نے دالا خی وت ود وتا ے_ 

6 ین تیر م خاتقطوں ےصرف اورصرف ایک بی دامر وز رتا ے۔ 

3 دائر و کے( ھتماکل دائروں کے )ساوک وتر مرک سے( نظ ری م رکز وں )ساوک فاصلہ ہو کے ہیں- 

8 وت جودائرہ کے م رکز سے( نظیری مرکز سے )مادک فاصلہ ہو کے ہیں مادک مو تے ہیں ۔ 

و داز کے ودک ھال ہف ان فی ای ہے ا کے رد دد 
ساوک ہوںنذان شی ری تو س(اصفر با اکر ) متنا ی ہو کے _ 

0 وائرہ کے متا لقو ی مرک رسا وی زاوی متا کے ہیں- 

11 دائرہ کو سس اسے دائرہ کے مرک پر زادی ےا کے ف ر لو ردائرہ کے باق حصہ بک نقطہ ہے بے زاو ےکا دوگنا 


ہو ے۔ 
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12. دائرہ کے ایک بیع میں نے زاو مسا وکی مو ے میں۔ 
13. لصف دار ےس بنا ز اوہ رقا م ہوا ے_ 


14. اکر وواقطو وملا نے وال یح خا دوسرے دوقطوں پر جوا یح خا کے حائل خرلا کے ایک پی طرف واج ہوں _ 
ساوک زاوی ہنا توا روں لقن وار و مروا وک 

5 وار ی جا رسکتی سے متقابل زا ولو ں کالہ 180 ہوا ے۔ 

6 اک ری ی ری کے متام ل زا ویو ں کا مال م 180 ہو پا رسکی دارگ ے۔ 
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